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Aufgabe 29 (4 Punkte). Die Prädikate Odr und Evr sind gegeben durch

Odr := µXr [Xr(S0)0,∀n,m(X
rnm → Xr(SSn)(Sm))],

Evr := µXr [Xr00,∀n,m(X
rnm → Xr(SSn)(Sm))],

wobei τ(Ev) = τ(Od) = N. Ferner sei D : N _ N die Verdopplungsfunktion mit Berech-
nungsregeln

D 0 = 0, D(Sn) = SS(Dn).

Zeigen sie
⊢ (λnS(Dn)) r∀n(n ∈ Od → (Dn) ∈ Ev).

Aufgabe 31 (4 Punkte). Seien TL[B] ⊆ L[α],Rev ⊆ (L[B],L[B]) die induktiven Prädikate

TL[B] := µY

[
Y [ ],∀b,u(b ∈ TB → Y u → Y (b :: u))

]
,

Rev := µZ

[
Z[ ][ ],∀b,u,v(b ∈ TB → Zuv → Z(x :: u)(v ∗ x))

]
,

und ∗ : L[B] _ B _ L[B] mit Regeln

[ ] ∗ b = (b :: [ ]), (a :: u) ∗ b = a :: (u ∗ b).

Geben sie jeweils den Typ τ(TL[B]), τ(Rev) und die Axiome der Prädikate Tr
L[B] und Revr an.

Zeigen sie
⊢ ∀u(u ∈ TL[B] → ∃v(Revuv)).

Definieren sie eine Programmkonstante rev : τ(TL[B]) _ τ(Rev), so dass

⊢ rev r∀u(u ∈ TL[B] → ∃v(Revuv)).



Aufgabe 32 (4 Punkte). Wir betrachten die Prädikate CupRXnc,Y und CupDr
Xnc,Y r ,

Anc ∧r B = CapR{|Anc},{|B} := µZ

[
Anc → B → Z

]
,

{z
∣∣ z r (A ∧r B)} = CupDr

{|Anc},{b |Brb} := µZr

[
Anc → ZrInl,∀b(B

rb → Zr(InR y))
]
,

wobei
τ(Anc ∧r B) = τ(CupRr

{|Anc},{b |Brb}) = µξ[Inl : ξ, InR : τ(B) _ ξ].

Zeigen sie

⊢ ∀z

(
z r (A ∨r B) ↔ (z ≡ Inl ∧nc A) ∨nc ∃nc

b (z ≡ (InR b) ∧nc b rB)
)
.

Aufgabe 33 (4 Punkte). Formalisieren sie Aufgabe 31 in Minlog.


