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Aufgabe 22 (4 Punkte). Für die Algebra N definieren wir

(co)Ev := (ν)µX

[
X0,∀n(Xn → X(SSn))

]
.

Zeigen sie {
EfEv, InjS

}
⊢ ∀n(SSn ∈ Ev → n ∈ Ev),

⊢ ∀n(n ≡ ∞ → n ∈ coEv),

wobei
EfEv : ∀n(0 ≡ Sn → n ∈ Ev), InjS : ∀n,m(Sn ≡ Sm → n ≡ m).

Aufgabe 23 (4 Punkte). Sei <N wie in Aufgabe 19. Zeigen sie

⊢ ∀n,m,k

(
n <N m → k ∈ coTN → (n <N k) ∨ (k <N m)

)
.

Geben sie einen Term Split : N _ N _ N _ B mit der folgenden Eigenschaft (ohne Beweis)
an. Falls n <N m und k ∈ coTN, so(

Splitnmk = tt
)
⇒ n <N k,

(
Splitnmk = ff

)
⇒ k <N m.

Aufgabe 24 (4 Punkte). Die Leibniz-gleichheit ist die kleinste reflexive Relation i.e.,

≡:= µX [∀xXxx],
(≡)+ : ∀x x ≡ x,

(≡)−[P ] : ∀x Pxx → ∀x,y(x ≡ y → Pxy).

Zeigen sie die folgenden Aussagen:

⊢ ∀x,y(x ≡ y → y ≡ x), ⊢ ∀x,y,z(x ≡ y → y ≡ z → x ≡ z), ⊢ ∀x,y(x ≡ y → Qx → Qy).

Aufgabe 25 (4 Punkte). Formalisieren sie den ersten Teil von Aufgabe 23 in Minlog.


