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Aufgabe 22 (8 Punkte). Wir betrachten die Algebra Y := µξ(- : ξ, Br : ξ _ ξ _ ξ), das
induktiv definierte Totalitätsprädikat

TY := µX(X-,∀s,t(Xt → Xs → X(Br ts))),

und den folgenden Komprähensions-term.

ClY(Q) :=
{
t
∣∣ (t ≡ -) ∨ ∃s0,s1

(
s0 ∈ Q ∧ s1 ∈ Q ∧ t ≡ (Br s0s1)

)}
a) Zeigen sie

⊢ ∀t

(
t ∈ TY ↔ ClY(TY) t

)
.

b) Das Co-Totalitätsprädikat zu der Algebra Y hat die beiden Axiome

(coTY)
− : ∀t

(
t ∈ coTY → ClY(

coTY)
)
,

(coTY)
+[P ] : ∀t

(
Pt → ClY({s | s ∈ coTY ∨ Ps})

)
→ P ⊆ coTY.

Zeigen sie
⊢ ∀t

(
t ∈ TY → t ∈ coTY

)
.

Aufgabe 23 (4 Punkte). Die relative Totalität für Listen L[α] ist

RTL[α][X] := µY (Y [ ],∀x,l(Xx → Y l → Y (x :: l))),

wobei X eine Prädikatenvariabe mit Stelligkeit α ist. Beweisen sie

⊢ ∀x(Px → Qx) → RTL[α][P ] ⊆ RTL[α][Q]

Aufgabe 24 (4 Punkte). Formalisieren sie in Minlog einen Totalitätsbeweis der in Aufgabe
16 a) definierten Programm-konstante lc : Y → N i.e.,

t ∈ TY → (lc t) ∈ TN.


