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Aufgabe 1 (4 Punkte). Sei StabA := ¬¬A → A und StabΓ := {StabA |A ∈ Γ} für endliche
Mengen von Formeln Γ. Zeigen sie

Γ ⊢ StabB ⇒ Γ ⊢ (A → B) → ¬¬A → B,

für beliebige Formeln A,B und folgern sie, für ∆0,∆1,Γ endliche Mengen von Formeln

∆0 ⊢ StabB

∆1 ∪ StabΓ ⊢ B

}
⇒ ∆0 ∪

{
¬¬A

∣∣ A ∈ ∆1

}
⊢ B.

Sie können ohne Beweis verwenden, dass ⊢ ¬¬StabA für alle Formeln A.

Aufgabe 2 (4 Punkte). Wir betrachten das →-Fragment von Formeln und Herleitungen

Form→ ::= P ∈ Pvar
∣∣ ⊥ ∣∣ A → B

Der→ ::= u : A
∣∣ Ef(P ) : ⊥ → P

∣∣ (MA→BNA) : B
∣∣ λvAM

B : A → B

Definieren sie die Substitution von P ∈ Pvar durch B ∈ Form→ für Formeln A ∈ Form→ und
Herleitungen MA ∈ Der→

A[P/B], M [P/B ; u⃗/N⃗ ] : A[P/B]

d.h., die Ersetzung aller Vorkommen von P durch B und der offenen Annahmen ui : Ci durch
Herleitungen Ni : Ci[P/B], wobei u⃗ nicht in N⃗ vorkommen. Zeigen sie

Γ ⊢ A ⇒ Γ[P/B] ⊢ A[P/B].

Aufgabe 3 (4 Punkte). Sei Der→ wie in Aufgabe 2. Wir definieren induktiv

SN ::= cM⃗
∣∣ λvM

∣∣ (λvM)NL⃗,

wobei c = (u : A) für eine Formel A oder c = (Ef(P ) : ⊥ → P ) und P ∈ Pvar. Zeigen sie
mittels dem Induktionsprinzip von Der→

M ∈ Der→ ⇒ M ∈ SN.



Aufgabe 4 (4 Punkte). Formalisieren sie in Minlog Herleitungen

StabB ⊢ A∨̃B → (A → B) → (C → B) → B

StabB ⊢ (A → B) → (¬A → B) → B

StabB ⊢ (¬B → ¬A) → A → B

Abgabe. Montag, 8. Mai 2023, 10:00, in Uni2Work oder in der Vorlesung.

Besprechung. Freitag, 12. Mai 2023, 8:30, A027.


