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Aufgabe 1. Sei F ein Fächer und ein Spread auf X und sei G ein Fächer und ein Spread auf
Y .
(i) Für u ∈ F definieren wir

B(u) ≡ {α ∈ [F ] | u ≺ α},

u ≺ α ≡ ∃n∈N(ᾱ(n) = u).

Zeigen Sie, dass die Menge {B(u) | u ∈ F} ∪ {∅} eine Basis für eine Topologie TF auf [F ] ist.
(ii) Sei φ : F → G mit folgenden Eigenschaften:

∀u,w∈F (u � w ⇒ φ(u) � φ(w)),

∀α∈[F ]

(
lim
n→∞

|φ(ᾱ(n))| =∞
)
.

Zeigen Sie, dass die Funktion [φ] : [F ]→ [G], definiert durch

φ(α) ≡
∨
n∈N

φ(ᾱ(n)),

wobei u ∨ w ≡ sup�{u,w}, stetig bezüglich TF und TG ist.
(iii) Geben Sie Beispiele von Funktionen φ : F → F und [φ] : [F ]→ [F ].

Aufgabe 2. Sei F ein Fächer auf X und sei G ein Fächer und ein Spread auf X.
Man zeige:
(i) Wenn alle Pfade von F endlich sind, dann gibt es einen Pfad von F maximaler Länge.
(ii) Wenn B eine Schranke (bar) von G ist, dann ist B uniform.

Seien A ∈ Form,M≡ (D,F, i, j) ein Fächermodel von L, η eine Variablenzuordnung in D.

Aufgabe 3. Seien u,w ∈ F . Man zeige:

u � w ∧ u 
 A[η]⇒ w 
 A[η].



Aufgabe 4. Man zeige:
(i) Die Menge

JAKM,η ≡ {α ∈ [F ] | ∃n∈N
(
ᾱ(n) 
 A[η]

)
}

ist offen in der Topologie TF auf [F ].
(ii)

JA ∧BKM,η ≡ JAKM,η ∩ JBKM,η,

JA ∨BKM,η ≡ JAKM,η ∪ JBKM,η.

Abgabe. Freitag, 26. Januar 2018.

Besprechung. Freitag, 26. Januar 2018, in der Übung.


