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Ubungen zur Vorlesung “Logik”

Aufgabe 1. Sei X eine Menge von Formeln und ¢ eine Formel.
(1) Man beweise oder widerlege:
Y E ¢ oder X F ¢
(ii) Man zeige:
YE¢ < X U{~¢} ist nicht erfiillbar.

Aufgabe 2. (i) Geben Sie eine Sprache £ und eine Formel ¢ von £ an, so
dass fiir jedes Modell A der Sprache £ und fiir jede Belegung b gilt:

AE ¢[b] < der Triager von A hat genau zwei Elemente.

(ii) Geben Sie eine Sprache £ und eine Formel ¢ von £ an, so dass ¢ erfiillbar
ohne endliche Modelle ist.

Aufgabe 3. Man beweise oder widerlege, dass fiir alle Formeln ¢, und o
gilt:

(i) (pVY)Eo & (pEound ¢ F o).

(i) (pAY)Eo & (pF o oder ¢ Fo).

Aufgabe 4. Die Sprache Ly sei gegeben durch ein zweistelliges Relationszei-
chen R. Es sei Ag = (N, ]A%) das Modell der Sprache £y mit N ={0,1,2,...}
und

R={(m,n) | m,n €N undm < n}.
Ferner sei f ein einstelliges Funktionszeichen und £ = Lo U {f}.

Man zeige, dass fiir jedes Modell A = (N, R, f ) der Sprache £ und fiir jede
Belegung b gilt:

A Vedy3z(R(z,y) A R(y, z) A =R(f(2), f(y)))[b]

Abgabe. Donnerstag, 03. Dezember 2015, in der Vorlesung.
Besprechung. Donnerstag, 03. Dezember 2015, in der Ubung.



