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Übungen zur Vorlesung “Modelle der Mengenlehre”

Aufgabe 1. Zeigen Sie, dass w = u× v eine Σ0-Formel ist.

Aufgabe 2. Sei 〈Wα | α ∈ On〉 eine Folge mit den Eigenschaften

(1) α ≤ β →Wα ⊆Wβ,

(2) lim(λ)→Wλ =
⋃
α<λ

Wα,

(3) V =
⋃
α∈On

Wα

Setze C = {α ∈ On | Vα = Wα}. Zeigen Sie, dass C abgeschlossen und
unbeschränkt in On ist.

Aufgabe 3. Sei W ein inneres Modell. Zeigen Sie, dass für alle Limesordi-
nalzahlen τ gilt, dass cf(τ) ≤ cfW (τ).

Aufgabe 4. Sei W ein inneres Modell von ZF. Seien φ(x), ψ0(x), ψ1(x)
ZF-Formeln mit höchstens x frei, und seien ψ0(x) Σ1-Formel und ψ1(x) Π1-
Formel. Weiterhin sei

ZF ` ∀x (φ(x)↔ ψ0(x)↔ ψ1(x)).

Man zeige, dass
ZF ` ∀x ∈W (φ(x)↔ φW (x)).

Abgabe. Donnerstag, 23. Mai 2013, in der Vorlesung.

Besprechung. Donnerstag, 23. Mai 2013, in der Übung.


