


















Das Minimalpolynom eines Endomorphismus

Definition

Sei V ein endlich-dimensionaler K -Vektorraum und ϕ ∈ EndK (V ).
Das Minimalpolynom µϕ von ϕ ist das eindeutig bestimmte, nor-
mierte Polynom f ∈ K [x ] minimalen Grades mit der Eigenschaft
f (ϕ) = 0EndK (V ).

Für eine Matrix A ∈ Mn,K ist das Minimalpolynom µA das
eindeutig bestmmte, normierte Polynom f ∈ K [x ] minimalen
Grades mit f (A) = 0Mn,K

.

Satz

Sei V ein endlich-dimensionaler K -Vektorraum. Ist f ∈ K [x ] ein
beliebiges Polynom mit f (ϕ) = 0EndK (V ), dann ist µϕ ein Teiler
von f in K [x ].





Der Satz von Cayley-Hamilton

Satz

Sei V ein endlich-dimensionaler K -Vektorraum, ϕ ∈ EndK (V ) und
χϕ sein charakteristisches Polynom. Dann gilt χϕ(ϕ) = 0EndK (V ).

Aus dem Satz von Cayley-Hamilton folgt, dass das
Minimalpolynom µϕ stets ein Teiler des charakteristischen
Polnynoms χϕ ist.

Die Eigenwerte von ϕ sind genau die Nullstellen von µϕ.
(Diese Eigenschaft haben µϕ und χϕ also gemeinsam.)










