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Aufgabe 5.1. Seien n € N, n > 1 und € € R*. Zeigen Sie, dass eine Menge A C R"™ gibt, so dass
0<wv(A)<e und A dicht in R" ist.

Aufgabe 5.2. Sei C' Cantors Menge. Explizit: Sei C:= (| Cp, wo

neN
Co:=[0,1];
Cnri:= U P(Qu);
k=1,..,mp
Cn = U an;
k=1,...,mnp
{Qnk|k € {1, ..., m,}} die Menge aller Komponenten von C), ist (eine Komponente einer Menge

M C R ist eine Teilmenge von M die maximal zusammenhingend ist);

2(b—a),b).

fiir ein interval I =[a,b]€R, P(I):=[a,a+ %(b —a)]U[3
Zeigen Sie, dass

1. C ist Kompakt.

2. C' ist iberabzdhlbar.

3. C ist eine Nullmenge.

ok
Aufgabe 5.3. Fiir jede k€ N, sei f: R— R die Funktion fi(z):= { (s)m (km) Z‘erllsstx €[0,1] .

Zeigen Sie, dass (fx)ren ist L' konvergent gegen die Funktion 0.

Aufgabe 5.4. Es sei (fi)ren eine Folge von integrierbare Funktionen auf R™ mit
Yieo J |feldz < oc. Zeigen Sie, dass die Reihe (Zszo fr)nen in L gegen eine integrierbare
Funktion )7, fi konvergiert. Ausserdem, es gilt [ 37 ) fede=3 7 [ frdz.



