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Aufgabe 1.1. Seien A, Ao, Bi, By nicht leere Mengen. Dann
a. (Al X Bl) U (A2 X BQ) = [(Al\AQ) X Bl] U [(Al ﬂAQ) X (Bl U BQ)] U [(AQ\Al) X BQ]
b. Die Mengen [(A1\A3) x Bi],[(A1N As2) x (B1U Ba)], [(A2\A1) x Bs] sind paarweise disjunkte.

Aufgabe 1.2.

Seien A1, As, By, Bs nicht leere Mengen. Dann

a. (A1 x B1)\(Az x Bg) =[(A1N A2) x (B1\B2)] U [(A1\A42) x By)]
b. (A1 x B1)N (A2 x Ba)=[(A1N As) X (B1N By)]

Aufgabe 1.3.

a) Sei || ||; die L'-Halbnorm. Zeigen Sie, dass es g: R" — R, g+ 0 existiert, so dass
lgllL=0.

b) Sei C[0,1]:={f:[0,1] — R|f ist stetig}. Sei No: C[0, 1] — R, No(f) :=|f(0)|. Zeigen
Sie, dass Ny ein Halbnorm in C10, 1] ist.

Aufgabe 1.4. Seien I:={f:[0,1] — R | | f| integrierbar} und
C[0,1]:= {f:]0,1] — R|f ist stetig}. Sei Ni:/ — R, Ni(f):= [, |fldz.

a. Zeigen Sie, dass Ny ein Halbnorm in C[0, 1] ist.

0 falls 0<z<(1——)3
Sei n € N\{0} und fn(ac) =1 2nz—2n(1 —%)% falls (1 —%)%<m<% .
1 falls %gxgl

0 fallsO<x<%

Sei F:[0,1] — R, F(x):= 1 :
1 fa11s5<x<1

b. Zeigen Sie, dass (fn)n>1 eine Cauchy Folge in C[0, 1] (beziiglich Ny) ist.

c. Zeigen Sie, dass (beziiglich N1) (fn)n>1 konvergiert nach F ¢ C|0, 1].



