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Aufgabe 1: Zeigen Sie, dass Q abzählbar ist.

Aufgabe 2: Sei I = [0, 1] und definiere f : I → R durch:

f(x) =

{
1 falls x ∈ Q
0 falls x /∈ Q

Zeigen Sie, dass f integrierbar aber keine Regelfunktion ist.

Aufgabe 3: Sei
∑∞

n=0 an eine konvergente Reihe mit an ≥ 0 für alle n ∈ N. Definiere
f : R→ R durch:

f(x) =

{
0 falls x < 0

an falls n ≤ x < n + 1

Zeigen Sie, dass f integrierbar ist und∫
fdx =

∞∑
n=0

an

gilt.

Aufgabe 4: Sei A ⊆ Rn zusammenhängend und kompakt und f : A→ R stetig. Zeigen
Sie, dass ein a ∈ A existiert mit: ∫

A

fdx = f(a) ·
∫

1Adx

Abgabe bis spätestens 11:30 Uhr am 15. November 2010 im Übungskasten.


