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Modelle der Mengenlehre

Losung der Klausur

Aufgabe 1. Geben Sie an, welche der folgenden Mengen konnex sind:
konnex nicht konnex

w xi a
{5,10, 15} xi a
{0,V,,w} a xi
0 X a
[4 Punkte]
Aufgabe 2. Welche der folgenden Formeln sind Ay (d. h. A%F7)?
Ay nicht A,
r=y X Qa
Es gibt eine Wohlordnung auf x. X
x = Def(y) Xi Qa
GCH . X
r =1L, X M |
[5 Punkte]
Aufgabe 3. Wie lautet das Reflektionsprinzip?
Seien ... Dann ...
X ©o(2),. .., n(Z) ZF-Formeln. O JaVB>aVEe Vy Aly(wi(@) < o (Z))
d @o(Z),. .., 0n(7) Lo-Formeln. X Vads>aVieVy N\ (pi(@) < goz-/ﬂ (Z)).
o), ..., on(Z) Ap-Formeln. O 3aVp>a3dde Vs A\ (v:i(Z) %VB (7))
[2 Punkte]

Aufgabe 4. Welche Aussagen sind in ZF wahr/falsch /unentscheidbar?
wahr falsch unentscheidbar

« € On ist unendlich gdw 1 4+ a = «. X a a
Es gibt eine Wohlordnung auf w. X a a
Es gibt eine Wohlordnung auf P(P(w)). QA 0 X
HOD" = L Xi a Q
(V # HOD)E N xi a
Es gibt ein surjektives F': On — V. a a X
Es gibt ein surjektives F': On — HOD. X a a

[7 Punkte]



Aufgabe 5. Welche Aussagen sind in ZFC wahr/falsch/unentscheidbar?

wahr falsch unentscheidbar
292 = Wa
242 = Ws
w,, ist regular.
Wyt1 ist regulér.
cf(2¥2) > ws
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[5 Punkte]

Aufgabe 6. Geben Sie an, welche der folgenden Mengen Elemente von Def(V,,) sind:

€ Def(V,,) ¢ Def(V,,)
w Xi
Vi 0
{1,2,4} X
9 X
{3n|ne€w} X

oo eU

Aufgabe 7. Hat jede Bedingungsmenge (P, <, 1) die folgende Eigenschaft?

Fiir jedes p € P gilt p < 1.
Fiir alle p, g € P existiert ein € P mit r < p,q.

Ja
xi
a

Nein
|
X

[5 Punkte]

[2 Punkte]

Aufgabe 8. Sei M abzéhlbares, transitives Modell von ZFC, P = {p : n — 3 | n € w} mit
p < qgdw p D q. Sei g ein Name fiir |JG (also 0 IF g = |J G). Welche Aussagen sind richtig?

0 I+ dom(g) = w
Es gibt ein p mit p I dom(g) ist endlich.

{<O’ 1>7 <172>} I g(l) =2

{0,1),(1,2)} IF g(2) # 0
{(0,1),(1,2)} IF g(2) =0
DIFgé L

01+ 2 € rng(g)

Es gibt ein p mit p IF g ist nur endlich oft gleich 2.

DIF{n]|gn)=3}¢L
DI-{n|gn)=2}¢L

stimmt

RO UKD KX

stimmt nicht

HY g gEREE g _gu) _gN

[10 Punkte]



