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Aufgabe 1: Sei ϕ die Aussage

∃x1∀x2∃x3∃x4(R(x1, x2, x3) ∧ ¬R(x2, x1, x4))

Bestimmen Sie eine Skolemsche Normalform von ϕ und zeigen Sie, dass ϕ erfüllbar ist.

Aufgabe 2: Sei ϕ eine reine ∀-Aussage, in der keine Funktionssymbole vorkommen.
Weiterhin sei ϕ erfüllbar. Zeigen Sie, dass ϕ ein Modell mit endlichem Träger besitzt.

Aufgabe 3: Für eine L-Theorie erster Stufe T sei

CL(T ) = {ϕ ∈ AussL | T |= ϕ}.

Seien T, T L-Theorien erster Stufe. Man zeige:

(a) T ⊆ CL(T )

(b) Wenn T ⊆ T , so CL(T ) ⊆ CL(T ).

(c) CL(CL(T )) = CL(T ).

Aufgabe 4: Sei D eine Menge. Geben Sie eine erfüllbare Theorie erster Stufe T an mit
der Eigenschaft:
Ist A ein Modell von T , so gibt es eine injektive Abbildung von D in den Träger von A.

Abgabe bis spätestens 11:30 Uhr am 22. November 2011 im Übungskasten.


