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Aufgabe 1:

Finden Sie je ein Beispiel für

(a) Eine Folge (fn)n∈N von Funktionen in L1([0, 1]) mit

lim
n→∞

‖fn‖1 = 0,

so dass
lim
n→∞

fn(x)

nirgends konvergiert.

(b) Eine Folge (fn)n∈N von Funktionen in L1([0, 1]) mit

lim
n→∞

‖fn‖1 =∞,

so dass
lim
n→∞

fn(x) = 0

fast überall.

Aufgabe 2:

Sei B ⊂ Rn λn-messbar mit positivem Maÿ λn(B) > 0. Sei f : B → R messbar und
f > 0 fast überall. Zeigen Sie, dass

∫
B
f dλn > 0.

Aufgabe 3:

Sei K ⊂ Rd mit λd(K) < ∞ < und (fn)n∈N eine Folge von integrierbaren Funk-
tionen die auf K gleichmäÿig gegen die Funktion f konvergiere. Zeigen, dass f
integrierbar ist und

lim
n→∞

∫
K

fndλ
d =

∫
K

fdλd.


