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Analysis einer Veranderlichen — Priasenzaufgaben 3

Aufgabe 1:

Es sei (ap)neny = (%)neN- Finden Sie Nullfolgen (b,)nen, (¢n)neny und (dy)nen so,
dass

@) o, e =0

(b) lim £ =1 und

n—oo

(¢) lim %= = oc.
n—oo

Aufgabe 2:
Man gebe Beispiele fiir Folgen (an)nen, (bn)nen, (¢n)nen und (dp)nen so, dass

(a) die Folge (an)nen unbeschrinkt ist, aber eine konvergente Teilfolge hat,
(b) die Folge (by,)nen beschrinkt ist und mehrere Hiufungspunkte hat,

(c) die Folge (¢, )nen eine konvergente Teilfolge (¢, )ken mit kli_g)lO Cn, < limsupe,

n—oo
hat und

(d) die Folge (d,,)nen unendlich viele Hiufungspunkte hat.

Aufgabe 3:
Wir definieren eine Folge (ay,)nen rekursiv iiber a; := 10 und
2a3 +3
pa1 = .
i 3a2

Beweisen Sie zunéchst die Konvergenz der Folge. Bestimmen Sie danach den Grenz-
wert.

Aufgabe 4:

Es sei (an)nen eine Nullfolge und (b, )nen eine beschriankte Folge. Zeigen Sie, dass
(anbn)nen eine Nullfolge ist.



