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Übungen zur Vorlesung “Logik”

“φ ist minimalistisch aus Σ herleitbar”, Σ `m φ gdw. es gibt eine Herleitung
von φ mit Annahmenmenge ∆ ⊆ Σ, wobei keine ⊥-Regel verfügbar ist. Wir
schreiben Hm(D, φ,Σ).

Aufgabe 1. Wenn für alle Termen und Relationszeichen

Hm(D, t1
.
= t2, {⊥}) und Hm(D′, R(t1, . . . , tn), {⊥}),

dann für alle Formeln φ gibt es eine Herleitung D′′ mit

Hm(D′′, φ, {⊥}).

Aufgabe 2. Man zeige:

(a) `m ¬¬¬φ→ ¬φ.

(b) {¬¬ψ → ψ,¬¬(φ→ ψ)} `m φ→ ψ.

Aufgabe 3. Seien f ein einstelliges Funktionszeichen und 0 eine Konstante.
Wir definieren

LPO := ∀x(f(x) 6 .= 0) ∨ ∃x(f(x)
.
= 0),

WLPO := ∀x(f(x) 6 .= 0) ∨ ¬∀x(f(x) 6 .= 0),

MP := ¬∀x(f(x) 6 .= 0)→ ∃x(f(x)
.
= 0).

Man zeige:

(a) LPO `i MP.

(b) LPO `m WLPO.

(c) {MP,WLPO} `m LPO.

Abgabe. Donnerstag, 05. November 2015, in der Vorlesung.

Besprechung. Donnerstag, 05. November 2015, in der Übung.


