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Übungen zur Vorlesung “Mathematische Logik”

Aufgabe 1. Sei N = (N,+, ·, 0, 1), und sei L = {+, ·, 0, 1} die zugehörige
Sprache. Sei φ die L-Formel ∃z z · x = y. Für n ∈ N seien konstante L-
Terme sn rekursiv definiert durch s0 = 0, sn+1 = sn + 1. Sei P die Menge
aller Primzahlen und M ⊆ P . Man zeige:

es existieren A ≡ N und a ∈ A mit M = {p ∈ P | A |= φx,y[sp, a]}.

Aufgabe 2. Zeigen Sie, dass folgende Regel ableitbar ist:

s1 = s2 s2 = s3
s1 = s3

(s1, s2, s3 Terme)

Aufgabe 3. Zeigen Sie, dass folgende drei Regeln ableitbar sind:

Γφ

Γ¬¬φ
;

Γ ∀xφ
Γ ∃xφ

;
Γφψ

Γ(φ→ ψ)

(Γ leer oder Sequenz, φ, ψ Formeln)

Abgabe. Donnerstag, 12. Dezember 2013, in der Vorlesung.

Besprechung. Donnerstag, 12. Dezember 2013, in der Übung.


